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Integral de funciones algebraicas

1. Calcule la integral indefinida, usando si es necesario una sustitucion.
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2. Una piedra es lanzada verticalmente hacia arriba desde el suelo con una
velocidad inicial de 128 pies por segundo. Si la Unica fuerza que se considera



es la atribuida a la aceleracién de la gravedad, determine (a) cudnto tiempo
tardard la piedra en chocar contra el suelo; (b) la velocidad con la cual
chocard contra el suelo; (c) a qué altura se elevard la piedra en su ascenso.

. Una pelota se deja caer desde la cuspide de una torre de 555 pies de altura.
a) ;Cuanto tiempo tomard a la pelota llegar al suelo? b) ;A qué velocidad
chocaré la pelota con el suelo?

. Una mujer que se encuentra en un globo deja caer sus binoculares cuando el
globo estd a 150 pies de altura sobre el suelo y se eleva a razén de 10 pies
por segundo. a) ;Cudnto tiempo tardaran los binoculares en llegar al suelo?
b) {Cuél es la velocidad de los binoculares al momento del impacto?

. Una pelota se deja caer desde una ventana a 80 pies del suelo a una velocidad
inicial de -64 pie/s a) ;Cudndo choca contra el suelo la pelota? b) ;Con qué
velocidad golpeara el suelo?

. Una piedra es lanzada verticalmente hacia arriba desde el techo de una casa
que se encuentra a 60 pies del suelo con una velocidad inicial de 40 pie/s
a) (En cuanto tiempo alcanzara la piedra su maxima altura? b) ;Cudl es la
altura méxima que alcanza? c) ; Cudnto tiempo tomard a la piedra pasar
por el nivel del techo de la casa en su trayectoria descendente? d) ; Cuél
es la velocidad de la piedra en ese instante? e) ;Cuanto tiempo tomard a la
piedra golpear el suelo? f) ; Con qué velocidad golpeard el suelo?

Integral de funciones trigonométricas

. Calcule la integral indefinida.
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8. Demuestre que
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Integrales que conducen a funciones trigonométricas
inversas

9. Calcule la integral indefinida.
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Integral de funciones logaritmicas y exponenciales

11. Calcule la integral indefinida, haciendo si es necesario una sustitucién.
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12. En cierto cultivo, la tasa de reproduccién de las bacterias es proporcional
a la cantidad presente. Si hay 1.000 bacterias presentes inicialmente, y la
cantidad se duplica a los 12 minutos, ;cuanto tiempo debera pasar antes de
que haya 1.000.000 de bacterias presentes? Respuesta: 119,6 minutos.

13. La tasa de crecimiento de la poblacién de una ciudad es proporcional a la
poblacion. Si la poblacién en 1950 era de 50000 habitantes y en 1980 era de
75000 jcual serd la poblacién esperada en 20107 Respuesta: 112,500

14. La rapidez de desintegracion del elemento quimico radio es proporcional a
la cantidad presente es cualquier tiempo. Si se tienen 60 mg de radio y su
semivida es de 1690 anos ;qué cantidad de radio habra dentro de 100 anos a
partir de hoy? Respuesta: 57,6

15. El ntimero de bacterias en un cultivo se incrementé de acuerdo con la ley de
crecimiento exponencial. Después de 2 horas se tienen 125 bacteraias y 350
despues de 4 horas. a) Encuentre la poblacién inicial b) Ctiantas bacterias hay
de 8 horas c) ;Después de cudntas horas habrd 25000 bacterias? Respuesta:
a) 44,71 b) 2730,68



16.

17.

18.
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20.

Una reaccién quimica convierte un cierto compuesto en otro, siendo la razén

de conversién del primer compuesto proporcional a la cantidad de éste pre-

sente en cualquier instante. Al cabo de una hora quedan 50 gramos del primer

compuesto, mientras que al cabo de tres horas solamente quedan 25 gramos.
(a) {Cuéntos gramos del primer compuesto existian inicialmente?

(b) Cuéntos del primer compuesto quedaran al cabo de cinco horas?

(¢) (En cuantas horas quedardn solamente 2 gramos del primer compuesto?

Calcule la integral indefinida.
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Ejercicios variados de integrales indefinidas

Calcule la integral indefinida.
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Area bajo una curva

Dada la funcién f(z) y el intervalo I = [a,b] calcule usando una particién
regular:
e Lasuma S, =Y ", f(ci)Ax con ¢; = a + iz

e El drea de la regién bajo la curva f(z) por encima del eje x en dicho
intervalo 1.

(a) f(l’) = x27 I= [072]
) f(x)=2*-2x+1,1=1]1,3]



21.

22.
23.

24.

(c) flw)=2%2+1,1=][0,2]
(d) f(x)=22+1,1=11,2]
(e) f(x)=2%+2,1=]1,3]
f) f(z) =22+, 1=10,2]
(g) f(x)=2?+ua, I=12]
(h) f(z)=4—2%1=][0,2]
(i) f(x)=4—22 1=[-2,2]

Integral definida

Utilice una particién regular para calcular la integral definida indicada.
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- . 1 .
Dibujar la expresién representada por fo arcsin z dx.

Teorema fundamental del calculo

Calcule la integral definida, usando el Teorema Fundamental del Céalculo.
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Demuestre que fol dx = .

Usando el teorema fundamental del calculo calcule el 4drea de la region en el
primer cuadrante limitada por la curva y = el eje z y la recta z = 1.
Respuesta: 7/4.

1
1+z2>
Usando el teorema fundamental del calculo calcule el area bajo la curva
f(x) = 22 + 1, por encima del eje = y entre las rectas x = 1 y = = 4.

Usando el teorema fundamental del cdlculo calcule el area de regién limitada
por la curva y = %H el eje x, el eje y y la recta z = 2.

Calcule las siguientes derivadas.
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Tabla de integrales

1. f[de=z+¢
2. [adx = ax + ¢, donde a es una constante.
3. [If(z)+ g(x)dx = [ f(z)dzx + [ g(x)dz

4. [a"dx = i

Y71 T ¢ donden # —1

5. fd%:lnm]—i—c

6. [a®dz = +¢, dondea>0ya#1
7. [efdr =e"+c

8. [sinzdr = —cosz + ¢

9. [coszdx =sinz + ¢

10. [sec?zdx = tanz + ¢

11. [esc?zdr = —cotx + ¢

12. [secztanzdr =secz + ¢

13. [cscxcotzdr = —cscx + ¢
14. [tanzdz =In|secz|+ ¢

15. [cotzdr =In|sinz|+ ¢

16. [seczdr =In|secx + tanz|+ ¢

17. [cescadr =1In|cscx — cotz| + ¢

d. _ .
18. [ \/ﬁ = arcsin £ + ¢, donde a > 0
19. afiizzg = éarctan% + ¢, donde a # 0
20. [ x\/;lgfa? = larcsec £ + ¢, donde a > 0



Identidades trigométricas usadas
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